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問題 1. (1) 次の行列式 (Vandermondeの行列式)を因数分解せよ (結果だけ示せば良い)。∣∣∣∣∣∣∣∣∣
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(2) 級数
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sinnθ (但し 0 ≤ θ < 2π) が収束するか発散するか調べよ。

解答
(1)
∏

1≤i<j≤n(xj − xi).

(2) θ = 0, πの時は明らかに収束する。そうでないなら Sn :=
∑n

k=1 sin kθとすると
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なので |Sn| ≤ 1/| sin(θ/2)|. そこで TN :=
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と上から抑えられる。これと n−1 sinnθ → 0 (n → ∞)より、問題の級数は任意の θで収
束することが分かる。

(1)は 3点、(2)は 7点満点で採点しました。平均点は 1.4点でした。
(1)は必ず答えられるようにして下さい。
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